
Ôîêàëüíàÿ ñòàáèëüíîñòü
Focal stability
Ïüþ, ×àðëüç

Ôàêóëüòåò ìàòåìàòèêè, Óíèâåðñèòåò Òîðîíòî, Òîðîíòî, Êàíàäà
e-mail: cpugh@math.utoronto.ca

Â îáùåì ïîëîæåíèè, ñêîëüêî ãåîäåçè÷åñêèõ ïåòåëü îäèíàêîâîé äëè-
íû ìîãóò èìåòü îáùåå íà÷àëî? Îòâåò íà ýòîò è äðóãèå ñâÿçàííûå ñ íèì
âîïðîñû äàíû â ðàáîòå È. Êóïêè, Ì. Ïåéêñîòî è àâòîðà. Ìû ïðèâîäèì
äîñòàòî÷íî òî÷íóþ îöåíêó. Âàæíóþ ðîëü â íàøåì ïîäõîäå èãðàåò äîêà-
çàòåëüñòâî Àíîñîâà òåîðåìû Àáðàõàìà î ¾áóãðèñòîé ìåòðèêå¿ (bumpy
metric), à òàêæå íàøà ãèïîòåçà î ôîêàëüíîé ñòàáèëüíîñòè.

Ýòà ãèïîòåçà ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé óòâåðæäåíèå î ñòðóêòóðíîé óñòîé-
÷èâîñòè äëÿ ôîêàëüíîãî ðàçëîæåíèÿ ýêïîíåíöèàëüíîãî îòîáðàæåíèÿ
îáùåãî âèäà. À èìåííî, ìû ðàññìàòðèâàåì êàñàòåëüíîå ïðîñòðàíñòâî
ê ðèìàíîâó ìíîãîîáðàçèþ è ðàçáèâàåì åãî íà ïîäìíîæåñòâà âåêòîðîâ,
äëÿ êîòîðûõ èìååòñÿ â òî÷íîñòè k äðóãèõ âåêòîðîâ ðàâíîé äëèíû è
ñ ðàâíûìè îáðàçàìè ïðè ýêïîíåíöèàëüíîì îòîáðàæåíèè. Ýòè ïîäìíî-
æåñòâà ÿâëÿþòñÿ ¾ôîêàëüíûìè êîìïîíåíòàìè¿ è îñóùåñòâëÿþò ¾ôî-
êàëüíîå ðàçëîæåíèå¿ êàñàòåëüíîãî ïðîñòðàíñòâà. Íàøà ãèïîòåçà çà-
êëþ÷àåòñÿ â òîì, ÷òî â îáùåì ïîëîæåíèè ôîêàëüíîå ðàçëîæåíèå óñòîé-
÷èâî îòíîñèòåëüíî âîçìóùåíèé ðèìàíîâîé ñòðóêòóðû. Ìû ïðîâåðèëè
ýòó ãèïîòåçó â íåêîòîðûõ ñëó÷àÿõ. Îöåíêà ÷èñëà ãåîäåçè÷åñêèõ ïåòåëü
ðàâíîé äëèíû ÿâëÿåòñÿ ïåðâûì øàãîì â äîêàçàòåëüñòâå äàííîé ãèïî-
òåçû â îáùåì ñëó÷àå.
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